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2016.09.22. 20. Add meg az f(x,y) = 23 + y fiiggvény derivaltjt az | egyenes irdnyaban, ha az [ egyenes az = tengellyel
« szoget zar bel
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Definicié (Iranymenti derivalt): Az f(x,y, z) figgvény irdnymenti derivdltja az u vektor irdnyaban:
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Az iranymenti derivilt a gradiens iranydban maximalis, ugyanis
(VIlw) = [V uf cosa,

ahol Vf és u kozbezart szoge o. Ez maximalis, ha cosa = 1, azaz ha a = 0, tehat ha Vf és u parhuzamosak
és azonos irdanyuak.
Ekkor f(x) fliggvény u vektor iranyaban vett irdnymenti derivaltjanak mazimdlis értéke adott x, pontban

lgrad f(zo)| = [V f(zo)] -

Tehat a V f vektor iranyaban elmozdulva né leggyorsabban a fiiggvényérték.
Hasonloan, az iranymenti derivalt minimalis, ha cos« = —1, azaz ha o = 7, tehat ha V f és u parhuzamosak és
ellentétes iranyiak. Tehat a —V f vektor irdnyaban elmozdulva csékken leggyorsabban a fiiggvényérték.

2016.09.22. 21. Legyen f(x,y,2) = a* +y* +2* + 1, Py(1,—1,0).

(a) grad f =7
(b) grad f[p, =7

d
(c) Hatérozd meg df -t, ha ellu = (2,1, 3)
de P
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(d) Add meg max d—f értékét és iranyéat!
€ € Py

Megoldas: (a)

[ =4a®
[l =4°
fl=47°

grad f = Vf = (427, 44°, 42°)

(b)
grad flp, = Vflp, = (fo(Po), f(Po), f2(Po)) = (4,~4,0)
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